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PROSTY TEORETYCZNY MODEL SZAREJ GOSPODARKI

1. WSTEP

Celem niniejszego artykutu jest prezentacja prostej wersji modelu szarej
strefy w gospodarce. Model ten pozwala m. in. obliczy¢ stosunek produkcji
wytwarzanej w szarej strefie do produkcji wytwarzanej w sektorze formalnym
oraz analogiczne relacje dla zatrudnienia i kapitatu. Umozliwia réwniez badanie
zaleznos$ci miedzy parametrami modelu a proporcjami szarej strefy i sektora
formalnego.

We wstepnej czesci pracy zdefiniowano zjawisko szarej strefy w gospodarce.
W dalszych czeSciach przedstawiono zatozenia, na ktdrych opiera sie model,
rozwigzanie statyczne (réwnowaga) oraz wnioski ptynace z tego rozwigzania.
W zalgczniku umieszczona zostata najbardziej zmatematyzowana cze$¢ modelu.

2. PODSTAWOWE DEFINICJE I NAZEWNICTWO

Trudno wyobrazi¢ sobie panstwo, w ktérym wszystkie rodzaje dziatalnosci
gospodarczej sg zgtaszane wiadzom. Nawet najdoskonalsza statystyka obejmuje
jedynie czes¢ podmiotow. A obywatele, zywo zainteresowani w ukrywaniu
niektérych swoich przedsiewzie¢ przed ré6znorodnymi instytucjami panstwowymi,
nie utatwiajgjej zadania. Wiadze zwykle prébuja ogranicza¢ dziatalnos¢, na temat
ktérej nie maja informacji, ale nigdy dziatania te nie sg do konca skuteczne.

W literaturze mozna spotkac¢ wiele réznych definicji szarej strefy w gospo-
darce, zadna z nich nie zadowala jednak wszystkich badaczyl Réznorodnosé
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1 Rézne propozycje definicji mozna znalez¢ np. w: F. Schneider i D. Enste, Shadow Econo-
mies Around the World: Size, Causes and Consequences, IMF Working Paper (WP/00/26), styczen
2000 oraz A. S. Ikiz, Shadow Economy in Bulgaria: Small and Medium Enterprises and Taxation
(referat wygtoszony na konferencji ,,Unoffcial Activities in Transition Countries: Ten Years of
Experience”, Zagrzeb 2002).



podejs¢ przejawia sie m. in. w wielosci okres$len2. Panuje jedynie zgoda co do
tego, ze do szarej strefy powinna naleze¢ produkcja ukryta, polegajaca:

na wytwarzaniu wyrobdéw lub $wiadczeniu ustug, ktérych wytwarzanie nie jest zabronione przez
prawo, jednakze ich rozmiary sga w catosci badz w cze$ci ukrywane przed organami administracji
panstwowej (podatkowymi, celnymi, ubezpieczen spotecznych, statystycznymi)3.

Niekt6rzy autorzy poprzestaja na produkcji ukrytej, inni wiaczajg do szarej
strefy dziatalnos¢ nielegalng polegajgca na wytwarzaniu towardéw lub $wiadcze-
niu ustug zabronionych przez prawo (np. prostytucja, handel narkotykami,
rozboje) lub na produkcji dozwolonych débr i ustug przez osoby nie posiadajace
wymaganych uprawnien.

Jednak granica miedzy produkcja nielegalng a ukryta nie jest jasno okreslo-
na. W wielu przypadkach niezgtaszanie dziatalnosci jest niezgodne z obowigzu-
jacym prawemd. Kolejny sporny obszar stanowi dziatalno$¢ majgca na celu
nielegalne osigganie dochodéw - np. tapéwkarstwo, wymuszenia lub kradzieze.
Brak takze jednomys$InosSci co do barteru i gospodarki naturalnej.

Urzedy statystyczne w wielu krajach prébujg oszacowaé wielko$¢ szarej
strefy, a nastepnie rezultaty swoich szacunkow wigczajg do oficjalnie
publikowanych szeregdwb. Wazne jest, aby odréznia¢ od siebie produkcje
zgtaszang wiadzom, ukryta, szacowang przez urzedy statystyczne oraz ukrytg
pozostajgcg poza oszacowaniami. Termin ,,zmienna oficjalna” oznacza zmienng
rejestrowang powiekszong o szacunki gospodarki ukrytej. Wyrazenie ,,zmienna
nieoficjalna” nalezy interpretowac jako te cze$¢ gospodarki ukrytej, ktéra nie
znalazta odzwierciedlenia w oficjalnie publikowanych wskaznikach6. Zwroty:

2 W jezyku polskim na okres$lenie niezgtaszanej wtadzom dziatalno$ci gospodarczej funkcjo-
nujg m. in. terminy: ,szara strefa”, ,,szara gospodarka”, ,,gospodarka ukryta”, ,,drugi obieg”, ,,go-
spodarka utajona”, ,,gospodarka nielegalna”, ,,gospodarka niefonnalna”, ,,gospodarka niewidzial-
na”, ,gospodarka nierejestrowana”, ,,gospodarka nieoficjalna”, ,,sektor nieformalny”, ,,czarny
rynek”. Powyzsze terminy nie sg synonimami.

Definicja zaczerpnieta z: Rachunki narodowe wedtug sektoréw i podsektoréw instytucjonal-
nych 2000-2001. National Accounts by Institutional Sectors and Sub-sectors 2000-2001, GUS,
Warszawa 2003.

1 Szara gospodarka w Polsce. Rozmiary, przyczyny, konsekwencje, Studia i Prace Zaktadu
Badan Statystyczno-Ekonomicznych, z. 233, Wydawnictwo GUS i ZBS-E, Warszawa 1996.

Zgodnie z zasadami obowigzujgcymi w Unii Europejskiej (ESA‘95 - European System of
Accounts 1995) nalezy uwzglednia¢ nierejestrowang gospodarke (zaréwno produkcje ukryta, jak
i produkcje nielegalng) w systemach rachunkéw narodowych (Rachunki narodowe wedtug
sektorow...). Takze OECD (por. Framework for the Measurement of Unrecorded Economic
Activities in Transition Economies, OECD, 1997) sugeruje, ze panstwa cztonkowskie powinny
uwzgledniaé szacunki gospodarki ukrytej.

6 J. Dean, Why Most Measures ofthe ,,Unofficial Economy” Are Systematically Wrong: With
Ilustrationsfrom Ukraine (referat wygtoszony na konferencji ,,Unoffcial Activities in Transition
Countries: Ten Years of Experience”, Zagrzeb 2002).



»szara strefa”, ,,zmienna ukryta”, ,,zmienna nieformalna”, ,,zmienna nierejestro-
Wana” stosowane sg na okreslenie dziatalnosci ukrywanej przed organami
administracyjnymi (niezaleznie od tego, czy wchodzg w skfad zmiennych oficjal-
nych, czy nie). Pojecie ,,zmienna catkowita” odnosi sie do catosci dziatalnosci
gospodarczej - obejmujgcej zgtaszang wiadzom i ukryta, oficjalng i nieoficjalna.

W niniejszej pracy do szarej strefy w gospodarce zaliczana bedzie produkcja
ukryta, ale nie produkcja nielegalna.

3. ZALOZENIA MODELU

Model opiera si¢ na szeregu zatozen:

» Gospodarka jest podzielona na dwa funkcjonujgce obok siebie sektory -
szarg strefe i formalny. Brak jest barier wejscia i wyjscia z poszczeg6lnych
sektorow. Przedsiebiorstwa dziatajgce w szarej strefie nie rejestrujg swojego
istnienia i nie informujg wtadz o dziatalnosci gospodarczej. Przedsiebiorstwa
funkcjonujace w sektorze formalnym rejestrujg swojg dziatalnos¢, a nastepnie
catg produkcje zgtaszajg odpowiednim organom?7. Produkcja catkowita jest sumg
produkcji wytworzonej w szarej strefie i w sektorze formalnym:

y =ys +yf,

gdzie: Y - produkcja catkowita,
Ys- produkcja wytwarzana w szarej strefie,
YF~ produkcja wytwarzana w sektorze rejestrowanym.

» Przedsiebiorstwa w obydwu sektorach wytwarzajg homogeniczne pro-
dukty8.

* Nabywcy produktow maksymalizujg uzyteczno$¢ zalezaca od ilosci kon-
sumowanych débr.

» W obydwu sektorach wystepujg identyczne agregatowe funkcje produkcji
(Cobba-Douglasa), o malejacych korzysciach skali:

Ys =?5K§,

YF =L%Kp

7 Oznacza to, ze przedsigbiorstwa albo rejestrujg cata dziatalno$¢ gospodarcza, albo nie reje-
strujajej w og6le. Nie dopuszcza sie mozliwos$ci dziatania w obydwu sektorach jednocze$nie, tzn.
rejestrowania i ptacenia podatkéw jedynie od czesci produkcji.

8 Nie oznacza to, ze wszystkie przedsiebiorstwa wytwarzajg to samo dobro, ale ze dobro X wy-
produkowane w szarej strefie jest identyczne z dobrem X wyprodukowanym w sektorze formalnym.



gdzie: Ls (LF - liczba os6b zatrudnionych w szarej strefie (sektorze for-
malnym);
Ks (KP - kapitat zatrudniony w sektorze nierejestrowanym (fonnalnym);
or- elastycznos¢ produkcji wzgledem zatrudnienia;
R - elastyczno$¢ produkcji wzgledem kapitatu;
cc,Be(0; 1); a+R< 19

» Przedsiebiorstwa w obydwu sektorach gospodarki sprzedajg swojg pro-
dukcje po dodatniej cenie P. Od nominalnej wartosci formalnej produkcji
sprzedanej pobierany jest podatek. Stopa podatkowa wynosi t, gdzie t e (0; 1).
Ponadto firmy w sektorze formalnym ponoszg koszty zwigzane z funkcjo-
nowaniem w tym sektorze - koszty stosowania sie do r6znorodnych przepisow
(np. BHP), uzyskiwania licencji i zezwolen, koszty zwigzane z uiszczaniem
podatkéw itd. Z dziataniem w sektorze formalnym wiazg sie takze korzysci -
przedsiebiorstwa rejestrowane majg swobodny dostep do systemu bankowego,
ubezpieczen, sadow itp. Koszty netto dziatania w sektorze formalnym wynosza
B. Przedsiebiorstwa dziatajgce w szarej strefie ryzykujg wykrycie przez admini-
stracje panstwa. Ryzyko wykrycia jest rowne y. W przypadku wykrycia niereje-
strowanej dziatalnosci przedsiebiorstwa ptaca grzywne wynoszacg G.

* Rynki czynnikéw produkcji sg doskonate. Przedsiebiorstwa w obydwu
sektorach wyptacajg pracownikom ptace nominalne wynoszgce w, przy czym
firmy w sektorze formalnym dodatkowo przekazujg panstwu ubezpieczenia
spoteczne powiekszajgce koszty pracy o S czes¢ ptac, gdzie 5> 0. Nominalny
koszt pozyskania jednostki kapitatu w kazdym sektorze wynosi r.

» Przedsiebiorstwa w obydwu sektorach tak dobierajg wielko$¢ czynnikow
produkcji, aby maksymalizowa¢ zyski. Jezeli nawet przy optymalnych wielko-
Sciach zatrudnienia i kapitatlu zysk jest ujemny, to przedsiebiorstwa uciekng
z danego sektora i rozwigzaniem rdwnowagi bedzie rozwigzanie brzegowe (cata
produkcja wytwarzana w gospodarce powstaje w jednym z sektorow).

4. ROZWIAZANIE STATYCZNE

Jezeli ani obcigzenia wynikajgce z funkcjonowania w gospodarce formalnej,
ani oczekiwane koszty wykrycia niezarejestrowanej dziatalnosci nie sg zbyt
wysokie i przedsiebiorstwa osiggaja nieujemne zyski, w stanie rownowagi beda
istniaty obydwa sektory gospodarki.

* Zatozenie o malejacych korzysciach skali mozna wyjasnic¢ istnieniem podatkéw (M. Blaug,
Teoria ekonomii. Ujecie retrospektywne, PWN, Warszawa 2000) lub wptywem czynnikow
produkcji niewyspecyfikowanych w funkcji produkcji (D. Romer, Advanced Macroeconomics,
McGraw-Hill, New York etc. 1996). Ponadto, w przypadku przedsiebiorstw nierejestrowanych,
ryzyko wykrycia ro$nie wraz z wielkoscig produkcji przedsiebiorstwa.



Funkcje zyskow w poszczegélnych sektorach dane sg wzorami:
N, =PL“KP-yG-wLs-rKs, 1)

UF=PL&K p- tPLEKF-B-(w + S)Ls - rKs.. @)

Z zatozenia o maksymalizacji zysku wynika, ze w kazdym z sektoréw czyn-
niki produkcji beda zatrudniane do momentu, kiedy warto$¢ ich produktu
kraficowego zréwna sie z kraricowymi kosztami ich zatrudnienia, czyli pochod-
na czastkowa funkcji zyskdw po kazdym z czynnikéw produkcji musi by¢ réwna
Zero;

. =0 oraz =0, gdziei=S, F,
oL, 8Ki

co daje cztery warunki konieczne maksymalizacji zysku w obydwu sektorach10

aPL& ¥§ -w ~ 0, (©)

a(\ - t)PLEXK F -(1 +S)w =0, (4)
BPLaK t'-r =0, (5)
B(I-t)PL&K p-' - =0. 6)

Po wyznaczeniu z réwnan 3 i 4 w, przyrownaniu do siebie oraz uproszczeniu
otrzymujemy réwnosc:

{\-t)L&AK P _ iaAv,R
1+S s s’

ktéra pozwala na wyznaczenie ilorazu zatrudnienia w szarej strefie do zatrud-
nienia w sektorze formalnym, podniesionego do potegi 1- «

i;- (i+S)K>
L'r  (1-O*/ '
10 Spetnienie warunkéw dostatecznych wynika z zatozenn modelu. Dyskusja znakéw znajduje

si? w zalgczniku.



Analogiczny proces nalezy powtorzy¢ z réwnaniami 5 i 6, wyznaczajac
najpierw r, a nastepnie iloraz zatrudnienia w szarej strefie do zatrudnienia
w gospodarce rejestrowanej do potegi @

E  (L+S)Kf
W (1-1)*/-" "

Po przemnozeniu roéwnan 7 i 8 przez siebie mozna otrzymac:

Ls (1 +S)Ks

9

LF  (\-t)Ks ©)

Po obustronnym podniesieniu do potegi a i wstawieniu do rdwnania 8 moz-

na wyznaczy¢ iloraz kapitatu zatrudnionego w szarej strefie do kapitatu zatrud-
nionego w sektorze formalnym jako funkcje parametréw modelu:

£ = < L ~ | m

F (1+6)atp-

co z kolei, po podstawieniu do réwnania 9, pozwala na wyznaczenie stosunku
zatrudnienia w szarej strefie do zatrudnienia w sektorze formalnym:

L =/? v '
F (\+8)a*p4

Znajomos$¢ formut 10 oraz 11 umozliwia obliczenie relacji produkcji wytwa-
rzanej w szarej strefie do produkcji w sektorze rejestrowanym (réwnanie 12),
a tym samym, udziatu szarej strefy w gospodarce catkowitej (rownanie 13)1L

n Oczywiscie cata powyzsza analiza ma sens, jezeli koszty netto dziatania w sektorze for-
malnym oraz oczekiwana warto$¢ grzywny placonej przez przedsigbiorstwa nierejestrowane
w przypadku wykrycia, nie sg zbyt wysokie i zyski w kazdym z sektoréw sg nieujemne.
W przeciwnym razie rozwigzaniem réwnowagi jest rozwigzanie brzegowe, kiedy wszystkie
przedsigbiorstwa dziataja albo w sektorze formalnym, albo w nieformalnym. Praktyka wskazuje,
ze taka sytuacja nie zachodzi.



a+B

I — , (13)
i a+p

s.a+R-1

5. WNIOSKI

Z réwnan opisujacych rownowage mozna wnioskowaé o kierunkach zalez-
nosci miedzy parametrami modelu a proporcjami szarej strefy do sektora
formalnego (liczonymi dla wielkos$ci produkcji, zatrudnienia i kapitatu), a tym
samym miedzy parametrami modelu a udziatem szarej strefy w gospodarce
catkowitej. Znaki poszczegdlnych pochodnych czastkowych sg przedstawione w
tab. 1. Wzory pochodnych oraz dyskusja znakéw znajduja sie w zatgczniku.

Jak nalezato oczekiwac, zwigkszenie stawki podatkowej i narzut na koszty
pracy (czyli te z parametrdw modelu, ktére w najwiekszym stopniu zalezg od
polityki fiskalnej) zwiekszajg stosunek szarej strefy do sektora formalnego przy
kazdym z analizowanych miernikéw. Ponadto, im wyzsza elastyczno$¢ produk-
cji wzgledem kapitatu, tym wiekszy jest udziat szarej strefy w produkcji oraz
w zatrudnieniu. Wptyw a na udziat sektora nieformalnego w kapitale catkowi-
tym oraz wptyw elastycznosci produkcji wzgledem zatrudnienia na udziat szarej
strefy w gospodarce catkowitej jest niejednoznaczny i zalezy od stopy opodat-
kowania, narzutu na koszty pracy oraz elastycznosci produkcji wzgledem

kapitatu.

Tabela |

Whplyw parametréw modelu na relacje szarej strefy
do sektora fonnalncgo

Miernik S t a R
Jili> oy 7
7

Ls/Lf v
KSIKF + o+ 77

Zrodto: obliczenia whasne



Z analizy modelu wynika réwniez, ze szara strefa bedzie wykorzystywac
bardziej pracochtonne technologie niz sektor formalny. Dzieje sie tak,
poniewaz koszt pracy ponoszony przez przedsiebiorstwa rejestrowane jest
1+S razy wyzszy niz koszt ponoszony przez przedsiebiorstwa nierejestrowa-
ne. Koszty kapitatu w obydwu czes$ciach gospodarki sg takie same, a zatem
nachylenie izokoszt bedzie rézne w szarej strefie i w sektorze formalnym
i bedzie wynosi¢ odpowiednio -wir i -w(\+8)/r. Korzystajgc z funkcji
produkcji, mozna obliczy¢ stosunek naktadow kapitatu do naktadéw pracy
w obydwu sektorach:

Ks _

Ls r(\-a)’
KF _ wB(] +9S)
Lf r(\-a)

ZAELACZNIK

DYSKUSJA ZNAKOW

A.l. Warunek dostateczny maksymalizacji zyskow

Warunek dostateczny drugiego rzedu istnienia maksimum wzglednego
funkcji dwu zmiennych wymaga, aby drugie pochodne czgstkowe byty ujemne
oraz aby ich iloczyn byt wiekszy od mieszanej pochodnej czastkowej podniesio-
nej do kwadratu.

Pochodne czastkowe drugiego rzedu funkcji zyskdw w szarej strefie (row-
nanie 1) dane sg wzorami A.1-A.3.

(A.l)

(A.2)

(A.3)



Dwie pierwsze pochodne sg ujemne, poniewaz ujemne sg wyrazenia a - 1
oraz /?- 1, podczas gdy wszystkie pozostate wyrazy sg dodatnie.

(A4)

(A.5)

Wyrazenie A.4 jest wieksze od A.5, poniewaz 1-a-8 > 0 (por. zatozenia co
do funkcji produkciji).

Analogiczny wywod mozna przeprowadzi¢ dla funkcji zyskow w sektorze
formalnym (réwnanie 2). Pochodne czastkowe drugiego rzedu dla tej funkcji

dane sg wzorami A.6-A.8.

NE o =a(a-m-t)PL&2KF, (A.6)
=R(R- 1)(1- t)PL&EK p-2, (A7)

dKF

N RH- = - A.8

Oth-\Lf aR{\-t)PLrX t{m (A.8)

Dwie pierwsze pochodne s ujemne, poniewaz ujemne sg wyrazenia a —1
oraz 3 -\, podczas gdy wszystkie pozostate wyrazy sg dodatnie.

M FAdUE = _ _m _t)2pL2a-Ky-I? (a9
ik &

A.9jest wieksze od A. 10, poniewaz 1—et—8 > 0 (por. zatozenia co do funkcji
produkcji).

Warunek dostateczny drugiego rzedu dla istnienia maksimum funkcji zy-
skow jest zatem spetniony dla obydwu rozpatrywanych sektoréw.



A.2. Wplyw parametrow modelu na wielko$¢ szarej strefy w stosunku
do sektora formalnego

Pochodne czastkowe stosunku produkcji w szarej strefie do produkcji
w sektorze formalnym po parametrach modelu dane sg wzorami A. 11-A.14.

2a+R-\
a 1+sy-p-a
(A+sy-p-a 4 (A.11)
d8 1— a - fi I'B'a
(1-o
ri(sﬂ
. \-R-a
Kbj a  (us) 0. (A 12)
dt l-a-p
(1-0 '-p-a

Obydwie powyzsze pochodne sg dodatnie, poniewaz:

e pierwszy utamek jest dodatni, gdyz zaréwno a, jak i \-a~P sg dodatnie
(por. zatozenia dotyczace funkcji produkcji);

e drugi utamek jest dodatni, gdyz dodatnie sg wyrazenia 1+8 oraz 1-/, nie
moga wiec zmieni¢ znaku po podniesieniu do dowolnej potegi.

YEJ (L+8)xp-allL- p)In(+8) +Inl- Q1 _ o

da a+B-i
(I-P-a)2(l-t)'-p-a

(A.13)

Powyzsza pochodna jest dodatnia, poniewaz:

e wyrazenie (1 - a- R f jest dodatnie, gdyz a +p < 1, a zatem nie moze
by¢ rowne 0;

e wyrazenie w nawiasie kwadratowym jest dodatnie, gdyz 1+ 8> 1, a za-
tem In(l + 8) >0, oraz 1- 1< 1, azatem In(l - /) <0;

» wszystkie pozostate wyrazenia sg dodatnie (por. dyskusje dla pochodnych
A.ll A 12).

KYf) (@+S)-p-a[aln(l+8) +In(l- 0]

ap a+B-\
(\-p-a)21- 1lp~a

(A.14)



Powyzsza pochodna jest dodatnia wtedy i tylko wtedy, gdy:

1
<l (1+6)a (A1)

Zalezno$¢ miedzy ta Sd\a «=0,33 zostala przedstawiona na rys. 112
0,25

0.2

0,15

01

0,05

0

0,2 0,4 0,6 0,8
narzut na koszty pracy

Rys. 1. /= 1- ! dla « =0,33

(I+ <"

Zré6dto: obliczenia whasne

Pochodne czastkowe stosunku zatrudnienia w szarej strefie do zatrudnienia
w sektorze formalnym po parametrach modelu dane sg wzorami A.16-A.19.

fbs' L
- _a_p
\AF J \-B  (1+9) =0, (A. 16)
0S I-a-R +*=t
(1-7)
I-p
Ab-
' \ I+¢)'-n
) - —(1+¢) >0. (A.17)
dt i-a-R
(1-0 ~
2 Warto$¢ parametru a przyjeto na podstawie: T. Tokarski, Determinanty wzrostu gospo-

darczego w warunkach statych efektéw skali, Katedra Ekonomii Uniwersytetu £ddzkiego, £6dz
2001.



Analogicznie do dyskusji pochodnych A.l 11 A.12.

drbs N l-a-18
L7 @ {1 +0) xap [aln+o)+in- 0] o (g
(\-a - B)2(I-1) la—p
Analogicznie do dyskusji pochodnej A. 13
fL N .
\d[: 1 - @+o)xaplain(l +0o) +i|n(' - 0] (A.19)

(1-a-B8)2(1- DFap

Powyzsza pochodna jest dodatnia wtedy i tylko wtedy, gdy speiniony jest
warunek A. 15.

Pochodne czgstkowe stosunku kapitatu zatrudnionego w szarej strefie do
kapitatu zatrudnionego w sektorze formalnym po parametrach modelu dane sg
wzorami A.20-A.22.

'E S i-B
1+6)'-
a  (+0)y-ap o (A.20)
ds l-a -
c\-ty-a—p
1 I +6)'-a-
(t+o)y-ap o (A.21)
dl l-a-R
(\-t)xa-p
Analogicznie do dyskusji pochodnych A.l1i A.12
d ~ Iy
- I-D-{B-DIn(l+O
i e T
a

@-a-B)2(\-ty-a-p

Powyzsza pochodna jest dodatnia wtedy i tylko wtedy, gdy:

[<1-(1 +S)p-\



Zalezno$¢ miedzy t a <5dlas = 0,66 zostala przedstawiona na rys. 21
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narzut na koszty pracy

Rys.2. t- 1- (1+s)M dila g = 0,66

Zrédto: obliczenia whasne

\K-EJ (@+0y~a~p[aln(l+ff)+In(l - Q] (A.24)

dnR t— n

0
1-a-B)\V\-t)xa-p

Powyzsza pochodna jest dodatnia wtedy i tylko wtedy, gdy speiniony jest
warunek A. 15.

Anna Myslinska

SIMPLE THEORETICAL MODEL OF SHADOW ECONOMY

(Summary)

The article presents a theoretical shadow economy model based on Cobb-Douglas production
function with decreasing returns to scale. The whole economy is divided into formal and informal
sector with each enterprise operating in only one of the sectors. The size of shadow economy is
measured with ratios of informal to formal production, informal to formal employment and
informal to formal capital. The influence of main parameters (the difference between wages in
formal and informal sectors, corporate income tax rate, labour elasticity of output and capital
elasticity of output) on shadow economy is then analysed.

13Warto$¢ parametru B przyjeto na podstawie: T. Tokarski, Determinanty wzrostu..



